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Fonctions logarithmes 
La fonction logarithme 


népérienne f (x) =]nx e D, = 10, +| , continue et dérivable sur D, = 10, +| avec (In x)' = 


eIn1=0 , Ine=1 avec e = 2,718... e est un nombre irrationnel . 


a>0etb>0etreQ 1 a 
Signe de In(x) e Inab=Iina+Inb, (+) na , LL Le , Ina" =rlna 
a 


e Va,be|0,+x[,In(a)=In(b)=a=b 
° Va,b e |0,+[,a<bIn(a)<In(b) 
° f(x)=In(u(x)) , XED, e(xeD, et u(x)>0) 


r f'(x) = [m u(x)] = " donc primitives de me sont F(x) = ]n u(x) +C 


X—>+00 X lim x” x—0* 
x1 x — 1] x—>0 X 


Logarithmes de base a 


. t(x)=10g, (x)= "> ae] [OIL +o] + 10g, (x) = 5 ne mGa) 


Logarithmes de base a : 


ae ]0, IUT #4] reQ 


e a=10 donc log, (x) = Log(x) ( logarithme décimale ) 
e log, (xx y) = log, (x) + log, (y) et log, (x=) =r xlog, (x) 


° log, (=) =-—log, (y) et log, =) = log, (x)-log, (y) 


La fonction exponentielle népérienne f (x) = €" 


Les fonctions 
exponentielles de base a 
xlna 


e La fonction réciproque de x} lnx est la fonction x > e” définie de 


R — |0, +f donc VxeR ,e >0. 
est : f(xX)=a =e 


a € ]0,1[ LU |i, +| reQ 
Vx,y e R 


y 
a xa’ = a°*;(a°) =a” 


X 


e D, = R , continue et dérivable sur D, = R avec (e*)' = € 
° f(x)=e"® ,xeD, ©xeD, 


ef (x) = Fe] 2 u'(x)e"® donc primitives de u'(x)e® sont F(x) =e +e 


1 s a x— xX — x= ln 
-~ =a"; a i E < y vxeR ,In(e*)=x Vxe]0,+0| ,e"* =x 
a a xeR y>0 
e0<a<1,Vx,yEeR 
a+b ee rx X X 2x 


et? = exe” 


lim e* = 0* lim = = +00 

X—>—00 X—>+00 

lim x xe*=0 lim x” xe =0 ;:neN 
X—>—00 X—>—00 


a <a’ Sx>y 
°a>1,Vx, yEeR 

a <a’ Sx<}y 
(a*)'=(In(a))xa* 


Rq : f(x)=a = e*Ina 


